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Introducción

El objetivo de esta tesis es dar una prueba detallada de que en una Categoŕıa Lift ξ(R), los objetos
inescindibles de autoextensiones triviales conforman, a lo más, una clase de isomorf́ıa para cada
R−módulo adyacente.

En el caṕıtulo 1 mencionaremos resultados que son conocidos para personas familiarizadas en estos
temas y por eso no se realizan sus demostraciones, sin embargo, mencionaremos las referencias para
que las personas que se interesen puedan consultarlas.

En la categoŕıa de módulos se pueden estudiar los conceptos de pushout, pullback y extensiones.
Las categoŕıas exactas nos permiten generalizar estos conceptos que serán una herramienta impor-
tante para estudiar dichas categoŕıas. En los 70′s, se demostró mediante los trabajos de Gabriel,
Ringel y Dlab que, en K−especies, la dimensión de los endomorfismos y la dimensión de las autoex-
tensiones son conceptos importantes para clasificar los módulos finitamente generados sobre dichas
K−especies. Es por esto que en el caṕıtulo 2 estudiamos las categoŕıas exactas (concepto moder-
no que se desarolló en los 90′s), las extensiones asociadas, demostramos que las extensiones tienen
estructura de bimódulo, desarrollamos la suma de Baer en estructuras exactas realizando pruebas
detalladas para beneficio del lector incluso si conoce este concepto en la categoŕıa de módulos.

En el caṕıtulo 3 definimos las categoŕıas Lift y las herramientas con las que trabajaremos. Estudia-
mos, analizamos y explicamos con más detalle los conceptos desarrollados por Crawley-Boevey a
finales de los 80′s y principios de los 90′s con los cuales intentó generalizar los resultados impor-
tantes de la teoŕıa de representaciones obtenidos por Yuriy Drozd en las álgebras de dimensión finita
sobre un campo algebraicamente cerrado. También determinamos los funtores de reducción que nos
permiten trasladar problemas de una categoŕıa Lift a otra donde se convierten en problemas “más
sencillos”, estudiamos como se transforman las autoextensiones bajo estos funtores y demostramos
la sucesión exacta Bautista-Zuazua que relaciona las dimensiones entre las extensiones obtenidas al
aplicar ciertos funtores de reducción. Es necesario destacar que se expresan los resultados de la suma
de Baer aśı como la estructura canónica de bimódulo que tienen las autoextensiones en categoŕıas
exactas y con fórmulas muy precisas en categoŕıas Lift.

En el caṕıtulo 4 estudiamos con detalle la categoŕıa de módulos de una K−especie de un sólo eje. En
dicha categoŕıa, demostramos que un objeto no necesariamente inescindible que tiene autoextensiones
triviales en tal K−especie, está totalmente determinado hasta isomorf́ıa por su dimensión como
espacio vectorial en cada vértice. En el resultado del caṕıtulo usamos este hecho y un proceso
inductivo sobre ciertas categoŕıas Lift para obtener el resultado principal que enunciamos al principio
de esta introducción. Este resultado fue probado por Bautista-Zuazua en el 2005 y aqúı presentamos
un desarrollo más expĺıcito y detallado, aśı como resultados de los funtores de reducción que no se
obtuvieron en Bautista-Zuazua y se publicaron por el Dr. J. Efrén Pérez Terrazas en Lift Categories
and objects with space of selfextensions of dimension one [3].
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